Fonction exponentielle(quelques exercices de base):corrigé

Résoudre les équations et inéquations :

o 2% 43 —4=0

on pose X = ¢” .on obtient : X2 +3X —4=0& ... X=1ouX =4
X =1<x=0et X =—4 est impossible car e > 0. finalement ;| S = {0}

° e3w_ew:0

on pose X = e .on obtient : X? - X =0 X(X?-1)=0X=0,1
ou —1

X =0 ou —1 sont impossibles car e* >0et X =12 =0.|S = {0}

o et +e ¥ =

1
onpose X =e¢” onobtient : X+ — =1 .. X2 -X+1=0

X
A = -3 il n’y a donc pas de solution .
L 1 3
e Xl few el ce2 5 2r 1< ;eT<y

o 42 < 3" +1

on pose X = e .on obtient : 4X? <3X +14X2-3X-1<0

1
les racines de ce polynome sont : X =1et X = ~1
d’apres la regle connue (signe de a a l'extérieur des racines ) on obtient :

1
—<X<1
4< <

I'inégalité de gauche est toujours vraie car X =e” > 0
de plus : X<1<:)em<eo<:)

20 —1 20 —1
1 2¢ — 1 20— 1
e edr+ls —oedrtlse 2ot > 267 1959
e? 3r+1 3r+1
23r;—1—i—696+2>0(:)8a:~¢—1>O‘i> < 1 S 1
_— r<——ouzx>——
3x+1 3x+1 8 3
calculer les limites suivantes :
1 1
e — 1 e"(l——) (1==)
° 15{1 Tﬂzhrf} 7‘3121151_1 761:0%& .....
62"”(14-627) 6I(1+€Tx)
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e lim =4oocar lim e* —1=07F
z—0+ e — 1 z—0+
: e’ . e’ . 1
e lim = lim ——— = lim =1
z—+oo ¥ —1 z—too 1 T—+00 1
=) G
xr
e lim =0car lim e*=0
z——o00 e — 1 T——00
e lim ¢”—10000x = lim e*(1—10000—)=+oo car lim — =0
r—+00 z——+00 et z—+4o0 e’
2 22
e lim e*—z?+7r= lim e**(1-——+4—)=+4occcar lim — = lim
T—+00 T—+00 e2r = 2z r—4o0 e  x—+oo
x
()?=0
em

2
e lim e —eyr+e? = lim e“(l—e@—ke—):—koo(lim A

r— 400 r— 400 et et

donc lim -— =0)
r—+oo eT

Etudier les fonctions :

o f(x)=e*+ax—1

flw)=—e"+1
flx) >0 —e+1>081>e?<0>-—20<x

lim e®4+2x—1=4occcar lim e ®= lim eX =0
r——00 T ——+00 X——00
. ,r . x . x X 1
lim e +2z—-1= lim e* —X-1=lim e*(1-—+—- )=+
Tr— —00 X—+4o0 X—+4o0 e é
car ......
T —00 0 400
f! — 0 +
+00 +00
! N /!
0
2x—1
e
. f0) =S
262.%—1(3; _ 2) _ 621—1
/ _ _ 2zx—1 _2x2-5 : _ 2zx—1
fl(x) = @27 =e E—E du signe de 2z —5 (e > 0)
2x—1
lim =0car lim e != lim eX=0
rT——00 I — TrT——00 X——00
erfl 621 671 621
lim = lim — =+4oocar lim — = +o00
t—to0 T —2 a—too I 1— 2 z—+o0 I
T
621 x

€
(puisque — > — pour z > 0) et e 1 >0
x x
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2z—1

2z—1
lim e?*~1 =¢3 > 0 donc lim = +4oo et lim = —00
r—2 r—2+ T — r—2— I —
)
x —00 2 3 +00
f - I - 0 +
0 | +oo “+oo
f N\ I N /
—00 I 2¢t
o f(x)=(2x—1)e "
fl(x) =277 4+ (22 —1)(—e™®) = e *(—2z 4+ 3) du signe de —2x + 3 car
e *>0
lim (2z—1)e™* = —cocar lim e *= lim eX =+4o00
T——00 T——00 X ——+o0
2z —1
lim (2z—1)e”® = lim ‘ =0car lim £ =0
T—~400 z—+4oo  eT z—+4o0 e’
3
T —00 5 +00
Ik T 0 -
3
2¢ 2
f / N\
—00 0

o f(2) = (a2 —2)e>

fl(x) = 2xe?® + (22 — 2)2e2® = 2e2* (2% + oz — 2)

e >0

22+ 1 —2 = 0 a pour racines : 2 ,

—1+vV5 15
2

des racines .
lim (2% — 2)e?® = +oco (aucun probléme .....)

et est positif a I'extérieur

T—+00
lim (22 — 2)e** =0 car lim r?e?® = lim (ze®)? =0
—1-v5 —1+V5
x —00 _— _— +00
2 2

/! + 0 - +

! —’—2\/56*1*\/5 +00
f / N\ /!
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